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ÖZET
Hipereliptik eğri, cinsi (genus) g > 1 olan bir cebirsel eğridir ve aşağıdaki formda ifade edilen bir
denklem ile tanımlanır:

y2 + h(x)y = f(x) (1)
Burada f(x), derecesi n = 2g + 1 > 4 veya n = 2g + 2 > 4 olan ve n adet farklı (ayrık)
köke sahip bir polinomdur,ve h(x), derecesi g + 2’den küçük olan bir polinomdur. Eğer tanım
alanı olarak seçilen temel alanın karakteristiği 2 değilse, h(x) sıfır alınabilir ve denklem sade forma
indirgenebilir: y2 = f(x). Hipereliptik eğri üzerinde tanımlanan, C(K) := {((x, y) ∈ K×K |y2 =
f(x)} kümesi hipereliptik eğriler üzerinde bulunan K− rasyonel noktaların kümesidir. Bu küme
üzerinde bir grup yapısı yoktur. Fakat bu küme bir değişmeli çokluk olan Jakobiyen’in elemanları
ile de ifade edilebilir. Bir abel çokluk A’nın bir sayı cismi K üzerinde tanımlı olması durumunda,
A üzerindeki K-rasyonel noktalar kümesi olan A(K) grubunun sonlu üreteçli bir abel grubu olduğu
bilinmektedir. Bu nedenle C(K) kümesi üzerinde dolaylı yoldan bir sonlu üreteçli değişmeli grup
yapısı vardır, bu yapı Jakobiyen ile sağlanır.
Bu çalışmada, rasyonel sayılar üzerinde tanımlı hipereliptik eğrilerin Jakobiyen çoklukları üz-
erindeki torsiyon alt gruplarının yapısı incelenmektedir. Literatürde torsiyon alt grupları ile ilgili
çokça çalışma yer almaktadır. Özellikle cinsi küçük olan hipereliptik eğrilerin abel çokluklarının
torsiyon alt grupları ile ilgili çalışmalar yer almaktadır. Ayrıca bu çalışmada, belirli parametrik
aileler üzerinden tanımlanan hipereliptik eğrilerin Jacobiyenleri ele alınmakta ve bu çokluklar üz-
erindeki rasyonel torsiyon noktalarının mertebeleri incelenmektedir. Elde edilen bulgular, eğrinin
cinsiyle birlikte artan torsiyon mertebelerinin elde edilebildiğini göstermektedir. Bu doğrultuda,
cinsi küçük (üç veya dört) olan bazı hipereliptik eğrilerde, literatürde daha önce örneği bulunmayan
torsiyon mertebesi değerlerine ulaşılmıştır. Bu tür yapılar, yalnızca rasyonel torsiyon noktalarının
olasılıkları açısından değil, aynı zamanda yüksek cinsli eğrilerin Jacobiyenlerinin aritmetik özellik-
lerini anlamada da önemli katkılar sağlamaktadır. Elde edilen aileler, daha genel biçimde torsiyon
alt gruplarının büyüklükleri üzerine öngörüleri değerlendirmek adına önemli bir veri kaynağı oluş-
turmaktadır.
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